Lecon 243
Séries entiéres, propriétés de la somme.
Exemples et applications.

I - Séries entiéres
IT - Propriétés de la somme

II1 - Applications

Dev 1 : Calcul des ((2k)
Dev 2 : Indécomposabilité de la loi de Poisson

I - Séries entiéres

1) Rayon de convergence : def série entiére, rayon de CV,
cercle d’incertitude, régle de d’Alembert, de Cauchy, formule de
Hadamard, comparaison, exemples et contre-exemples

2) Opérations sur les séries entiéres : somine, produit,
rayons, def et rayon série dérivée, exemples

3) Convergence sur le disque de convergence : CVN sur
tout compact dans le disque, CVU sur le disque, cas R = +oo,

contre-exemple [El 11|

IT - Propriétés de la somme

1) Régularité : continuité, intégration de la somme, primitives,
dérivabilité, développement limité, exemples [E1 11]

2) Fonctions développable en série entiére : def, régularité
et DL, lien parité, condition via le reste, lien Taylor-Lagrange,
somme /produit/dérivée /primitives de DSE

3) Fonctions analytiques : def, formule de Cauchy, théoréme
de Liouville, principe des zéros isolés, du maximum, exemples

[Rom23]

I11 - Applications

1) Calcul de séries numériques : , applications, calcul
de quelques séries via les séries entiéres [Rom23|, [FGNO9|

2) Résolution d’équations différentielles : méthode, def point
singulier, existence de solution DSE en un point singulier, exemples
[El 11], [Berl7|

3) Fonctions génératrices : def, récupération de la loi, des mo-

ments, exemples, cas d’'une somme, |dev 2| processus de Galton-

Watson [App24]
4) Dénombrement : nombre de dérangements, nombres de Ca-

talan, nombres de Bell [FGINO7|
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