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Preuve. Toute matrice A € M,, (R) peut s’écrire A = klim A olt (Ap)p ey est
—+00

une suite de matrices inversibles. Avec le théoréme de décomposition polaire, on
peut écrire pour tout entier k, Ay = QS out () ren st une suite de matrices
orthogonales et (S), o une suite de matrices symétriques définies positives. De la
suite (€2),),ey dans le compact O, (R) on peut extraire une sous-suite (Qyx)) e
qui converge vers une matrice Q € O, (R). De Sy = Q,:lAk = QLA et de la
continuité du produit matriciel, on déduit que la suite (SP( k)) ren ESt convergente.
La limite S de cette suite est une matrice symétrique positive et A = QS. a
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Il est évident que la suite (M) converge vers M. De plus, M, est inver-
sible @ partir d’un certain rang. En effet, det(Mp) ne peut pas prendre
plus de n fois la valeur zéro. Donc, il existe une suite de matrices inver-

sibles qui tend vers M. Ainst GL,(K) est dense dans M, (K).
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