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Le cas ou A = Z et ou p est un nombre premier est le plus fréquent. On donnera par la suite un autre cas plus exotique et plus
rigolo.

Exemple 1: Soit p un nombre premier et ¢,(X) = Y7 P X' = XPl o4 X+ 1le p-idme polynéme cyclotonique.
Alors ¢, est irréductible. Pour ce faire, on va appliquer le crltere d’Eisenstein au polyndme translaté ¢, (X + 1). On a alors
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Ainsi, par le critére d’Eisenstein, ¢, (X + 1) est irréductible. Pour passer & ¢,,(X), on suppose que ¢,,(X) = P(X)Q(X), alors
Op(X +1) = P(X +1)Q(X + 1) est irréductible et on conclut directement.

Exemple 2: On considére ici A = K[X] avec K un corps différent de Fo. On considére dans A[Y] (qui est bien factoriel) le
polynome

PY)=Y2-X(X-1)(X -X)

avec A # 0, 1. Alors P est irréductible. On considére en effet I'élément premier X (premier car A[Y]/(X) ~ K[Y] qui est
intégre). On abien X {1, X § X (X —1)(X — A) et X2 § X (X — 1)(X — \).
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