
Décomposition de Bruhat et drapeaux : Hermannp . 132 ITO

Soit Ts = { TE Glnllk ) / Test triangulaire superieur }
Alors : 1) GHUKI = U Ts Pris ①

TE Sn ②2) Italien de GHUKI sur D define par A
. Ifo

.
. .

,
Fn) = (Alto)

.
. . ,
Alfa))

est talentiK%_ & ≈ Ghllk ) /Te
3) le nombre d' orbites de Nadia de Ghllkl sur *xD est n

'

.

demonstration : a) Existence : on construit un algorithme qui transforme
A- C- bhllkl en une matrice de permutation ④

En multipliant A à gauche et à droite par des matrices de

transvection et de dilatation bien droitiers
, qui tout dans Ts ,

on obtient

A≥ = (§ | *) ) = TaAI à Ta Te c- Ts

i.

On itère le procédé jusqu' à la dernière colonne et on obtient

An = Pr = À ATÙ ou Toi
,
Ti c-Ts

Unicité : On kypou que A-
- Ta Porte = Ti Pt Té

Alors 1- Pr = AT ' où T
.
T' C- Ts

la colonne j de TA est la hdonne otj ) de T done pour i >dit

(TPT) i
, j

= 0
.

& mène
,

( Pott ) ( tej )j ) est le coefficient (F)jij to

(car T' c-UrlKl ) donc c-lj ) 2- Nj ) , tj . Done c- =P .

2) Soit D= ( fa . . .

,
Fn) un drapeau .

On peut trouver Ue .
. .

,fr1 une

ban adapté à d? On note A lleueipu matrice inversible telle

que
Alli ) - fi à (et

.
.
.

.
a) est la base canonique K

"

None A .
S = d ai f est le drapeau canonique de E

@

Ainsi , Kalka est transitive donc * ≈ GlaUk ) / Stab/g)



Or A. S = S ⇐ , A C-Ts? Dae ☆≈ Ghltklt .

3) Grace à cet inauopwihne ; on identifie d C-& avec

pj fbhllk ) /Ts '

faut ✗
,
4E Glnllk) ;

alors II.4- ) = ✗ ( Ià
,
À

par 1)
,
7T, Ta C- Ts / ✗

- '4 =T, Port

dare (Iiu )= ✗ ( id
,
ÎL ) = ✗ Tt / TT

,
PÉ ) = XT ,

( Ià
,
À)

done toute orbite coutent un élement de la forme (Ià , PT)

de plus ,
Prot défini de manière unique pour une orbite ou

( Id ,
Fr )

= A (id
, PI ) = > A C-Ts et 7- TETS / APT = PTT

Et par unicité dans 1) ; alors F-c- .

Donc I Glis I = lsnl = n ! ☒

① Ramis p . 59 Pr est la matrice de passage
de BC = Ces

.

. _

,
en} à

Bri (esa )) ; Bei = esti )

a = Enéei
,
Prn = ÇÎ ai Prei = ÇÎ ai exil = Énoncé , ei

T

changement d'indice Koti )

P
: Son → Chuk ) morphisme de gpiputif ; dit 1PM- EG)
T Pr

② Islnweeun ☆ = { drapeaux de E)

Un drapeau houyhet et une suite ↑ strictement d'et Uto
,
. . .
An) à

{ 04 = Ao Ç As .

. Ç An = E

③ tamis p .
22 Hd

,
d' C- D

,
7- AECHUKI / A

- D= d'

Action 2 - haueitie : H Ide
,
dit

,
(dadi ) ; 7A /

{
A. de = de

'

A. dr
= de

'



⑨ Stenman : Operations élementaire : (Ei, j) BC de dhllkl

*Damnation : Ti
, j
AI= Int d Eij ; i <j C-Ts

Ti .sk" [ ] + s☒← i

" [ ]
Multiplication à gauche

.

. Tijldl A A subit Li ← Lit blj

droite : Atijlbl c- ] A subit Cj ← Cjt Ici

* Dilatation : Dill = En + (x- 1) Eii C-Ts

*✗ ' = [ ,
,
] + ""[' a
,
]

=

[ 'ç )
: Dic )A c- ] d- subit Li ← ✗Li

: ARKI A- subit ci ←✗ ci

Existence : A-c-Chut → Ci admet un élement manuel

a note ii. le plus gd indice
& / ah

, a
≠ 0

M multiplie A à gauche par des Th , ie avec le Cid

pour annuler les autres coeff de C ,

or multiple à droite par Da (¥ ) pour normaliser .

on mettrai à droite par des Tak ; ↳ 2 pour annuler le loft
de la ligne ie Ar = [¥0- 5)← is
Lot At la matrice obtenue aprâ cette étape . Alors Ai ECCNUK)

ou les Ti ; Di E Chuk )



On pastis le plus qd idée / ah ,
a -1-0

On a : n'1- ≠ iz Cou ai≥ , a
= 0 peul4-h-apeperidluteorvfa.itle nîraiounemut

.

i.
on Contruit une suite dpeetk.ie .

. .in d'entiers entre 1-rtn

En notant T :{ t - - ah → 4-
.

- ah ; la matrice

Anht> 0th) = in

obtenue à la fin est A

⑤ Si Ils . .

,
fil est une bande E ; on pose Fi = Ueetltx ,

- - fi )

1hr D= Lfo . . . Nn) est un drapeau .

tteimgvunut ,
étant donné D= Ko

.

.
. ,
# Ita

,
lithique de la

baie incomplète permet de trouver Un . . / fr1 base de E- telle que

Fi = Veitch . . .fi ) . Une telle ban est dite adapter au drapeau d.

⑥ On Lanti dek black) comme lleunueblr ds bases deE - K
"

.

Mady U : hlnllkl-SD superette

A- Ici
,
. .

,
G) t> (Veet / G- , . . .ci ) ) ◦ ≤ :-<n

Par e = les
.
. .

a) BC
,
on note fille) le drapeau

ououiguedtt@A.d=D ⇐ ,
LA /Fol . . .

,
Alfred = ( f0

.
.
. Fn )

⇐ ,
ti

,
Alfi )= Fi ⇔ fi est Rable par

Ati

⇐ ,
AETS .


