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Soit lxnln une suite de VAIR indépendantes et centrées
.

On
suppose qu'il

existe (a)n E (ME )
"

/ Kent
,
1×1 ≤ a ps .

↳ E-""⇒

Alors ,
HE> O

,
KEIN' , on a : PUSH > E) ≤ 2 exp / - E

'

2aÊ à /
à & = 4-+ . - ✗ ×

Demonstration : 1) 6es d' une seule VA bornée .

• ) fait RE l- i
,

l]
,
alors 1-21 t 1¥ = 2

{ 1¥ , 1¥ E lo
,
l]

1-21 ✗ l- t / + 1¥ ✗t = ta

TR

Par lowexité de exp , on a alors Ttc IR ,
e ≤ ¥ e-

t

+ 12ᵉ et

• ) fait ✗ une VAIR , Leutner et bonet par 1 .

↳ ITH ≤ It ' M leapttx) l ≤ exp /txt ≤ exp Hi
KEM

,
1-✗ est bornée ps et done exp 4-✗

1 aussi

there tt> exp AN est intégrable adore la transformer de Laplace de ✗ existe
sur IR tout entier .

Soit t-il ,
Lxltl = E-le

" ) ≤ 12 Et / r - x ) e-
←

+ 12 Eh + ✗ là

≤ 21e
- t
+ ± et = chat

et chltl -
. Ê ¥4 ,

et the IN
'

,
2h h !

= (2×1)×4×2) × . . ✗ 12th) ≤ (241 !

2. (3) . 4. (5) . . . 12h-t - 2h T

ilmanque
done chui ≤ ÉÉ YÛ, =

et
"'

atomes

impairs

done Lxltl ? et
"
KEIR

2) 6es general : fin de la preuve .

•| Soient NEIN
,

TEIR

Par louténeutè done mesurabilité de exp , letpltxhllh est une famille de
VAIR independante .



De plus ,
the IN

, 1¥ est centrée et ¥ ≤ 1 ps .

Ione peu 2) et par independance de leapltxhllh ; on a :

y
= Elfi etpttxk))

Lsnlt) = E- ( exp / t È
,

✗ h ) / = II
,

Elephant. Î / E- ( exp (at ¥))le = ,

Elit
≤ ¥! Ê

e

"
" " "

= exp ( ¥ ça )

• ) Lorent E»
,
n EIN?

tt > O
,
ING> et = PI exp 4-si > exp 4-

Et )
par stricte vaincue de exp

≤ 1- E-(expHH) par dehezaliti de Markov car

expltcel Tsitt
exp 4-G) est

une

≤ exp / ¥ Ê ai _ + E) VA pas

• | Cette rengaine est optimale pour tuer = - bz = Ça ,
h
:\

done te>o
,
P1 si > Et ≤ exp / { 4ËyÈ,

ai
-
E- ✗ E )
È.ca'

≤ en 1- ËÉâ. )
• ) l - Xnln vente les meme hypothèses que Kin done P1 - si> E) ≤ exp¥Î;)
done Pll snt > et =P ( « Sm ou E < - Sn )

= Il se>E) + PC - G > Et par incompatibilité des événements

≤ 2etp ( [Èa ) •

Application 9- : doit nf INK . on étudie le modèle that ( 40,14 "
, 4BUipkpc-so.it )

toit A-
, . . ,

1h un a - èhautillon de loi DU ipl , pesait
Pour LE 3011E

,
détruirons un entérale de confiance par exÙ au niveau 1- ✗ du

paramètre p
.



fait LE 30,15 .

On applique lleuejaèett de tlelffeding à / K - ph ; boive par 1- :

P /µ si - p / > E) = n' È Ku - p
) l > s / =P / / Ë Ku - p ) l > ns )

E Leap / ;¥÷ ) = aeap / ¥ )

Posons & = Êlu de sorte que ✗ = 2 etp / _ IÉ )

Hors P / / Isn - pls E) = 1 - P / 11ns - pt > Ea ) > 1- - x

done [q Gr - Ea , I Gt Ez] est un intervalle de

confiance par excès
de

p au niveau de loup
. aux e - x .

↳ fait 1ns
, . .

,
m ) f40,11

"

une réalisation de Ike
.
.
. .
tn )

.
Motors Sr = ÇÎ ni

£ ✗ -0,05 ,
alors avce une pdsa svp à 95% ,

le parrain p appt à electorale

[1ns -
EL

, fm t Ez]
↳ augmenter avec Tchebychev : pour

✗ c- Jo
,
/ [ fixé ,

et un iohauhllon fixé ,

lemeilleur intervalle va le+ étroit .

Et = Ip ; [ IS - Ei
, I si + En] _ . .

Une étude num de 4:& ts Eilat - Eilat mg
41×1 E o sur Jo,↳ E avec

La = 0,0297 .
Donc Haff> Tcheb pour des petites rats de ✗

Application 2 : Cups . Soit ✗ > 0 . or nippon qu' il existe f30 / KEN
,

Ç
,

ui ç n
" - P

. Aras SE → 0 ps

Soient E>0
,
ne /Nb

,

PC / Snl >n' E) f 2 exp / - n
"
E
"

< ça . )
«↳ 1- ¥4



Lt exp / - MÊ / = o ( I ) dou
par comparaison. EPUGI >n' E) CV

n -s- 72

par le beurre de Boel - Cantelli : ta >O ,
P/ liuemp { /% / SE } / =Onto

done HE ☒I
,
r =P / timing / / En / ≤ Et ) =P / U Antaims.nl/mI / ≤ ce })

n-so

Iorek C- ☒7
,

il existe FECF demeure pleine /Kuffs ,
7-NEW

* / tu≥n,

K¥4 te

Dore pour f-= MFE de mener pleine , tuEF ,
HEE QI

,
3- REIN* | ton≥n

,

E-CQFilsmumf-IL.se; ceci
>
te c- ☒& done G-

Yar olerrardzp
-50

non

→ 0
ps .

Lueur deBad- Cantelli : doit lrnh une fuite dlevèneuoutn H Ê Plat co .

h =D

Alors A lliwnepfn / =On→ta

demonstration : lineup Fm n U Fm
n
-St- MEIN m≥n

Dae Hou EIN
, lineup fn C U fa

n-s- 47m

m-s-

pou T de P : OLP lhwunep fort EP / U Fn ) ? ÈPCFKI - >on-3+0 ↳m k : on tourne mtn d'une

Une CV

ie : ps , seul un nbfnni de tn envahi

L ' P ( liurhyp Fn ) il c- ] pc ,
une doté de Fn est réalisée -


