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de plus , si ME HUM ,
uht décomposition est unique

xlineorttraltor : • ) Las où DE thune)
. Considérons llaettor par

congruences. GHIM × SHIRI → GUN ①
'

I B
,

A ) c-> BÂB
G ✗ ✗→ ✗ sa C-✗ action

cobla) :{g.tag EG } CG
Alors Orb /In) = { BEB ,

BE ANN |
'¥ { SEMIN / +5=5 et

ta ≠ 0
,

tksn> 04 /= SEIN .) montrons llègalité LÀ :

⑤ tn ( BTR ) a =

C- ( + Ba) +Bx estune remue de Curés donc

est positif et est nul si et seulement si +Bn - o ie a = 0 On

② BEKKU) .

⑦ Par le théorème d' inertie de Sylvester , chaque orbite

rencontre une matrice de la forte ( Pay
o )

= Ipq

ie KSESNTHIRI , 3-Pt Chun) / S =P Ifpqtp or tu c-N'404
,

tnsn>o

dare th P Ipqtpx soie ÏPx) Ipqtpn >O done ls tours diagonaux de

Ipiq sont strictement positifs . Dore -17g = In ,
ainsi S est longruent

à In .

Par lettonne spectral ,
done VMEChun

,
MME SHIN ! on peut diagonale.vn ton

dans une base orthogonale ? ton =P ( Ku ) tp où toi > 0

PEGURI
ou pou alors s - P ( Fa -g) H E SHIK)

On a : s? 'MM et si on pose D=MS
" alors :

toco = TIME ') MS
' '

= S' tnns
- '

=
S" S'5' = In

Ainsi : M --05 eù DEMUNI et SE Sont+ UN

Unicité : On tlyyou que D= 05=0'S
'
Ame d' C- OnUN ,

S' EGHAM



Alors S' = MM = C- lois ' ) O'S ' = ≤ S
'
to '

o
' S
'
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Soit Q le polynôme interpolateur de Lagrange% que Qlb
:L Foi

Alors E- P ( Eyg ) P
" =P Q (Yan) ) P"

= Q ( P [ 4-
,
] P
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=
QI S'4

or s' couvrent avu s'
2
donc eux QU'4=5 . de plus ,

Set s '

tout diagonalisables ; done sont diagonalisables dans une bave

commune
⑤

: 7 Pot Ghul) / { S' = Po diag /µ
' ) Po
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S
= A diag / mi ) pi
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'
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= S
'
=> toi

, µ
"

= µ
? ⇒ ti
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qui ou du tout >0

⇒ s'= S

Par suite : 0=0
' d' où l' unicité du couple .

• ) 6es où M C- du UN \ GHURI .

⑥
Par densité de Krum dans dhtml

, 71Mf Chant
' N

telle

que nh → M .

et th
,
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,
70kf Chun ) / MA = 0h84

Chorlton et couperet
⑦
donc quint à extraire une sous - suite

de tout k
,
on peut supposer que

0h-30 C- Orth ) (couperet = Yemi)
chlore 8h = olé

' nn → à
'

M E Sittin ) car Sittin) est femû etque
A t> A-

'

B et toutime .

Ou pou s = à
'
M et donc M = 0s

On perd l' unicité - En effet par M = Oahu , ; toute matrice

0 C-chllnl convient avec S = Oahu , TB

② p 250 On dit que A.A
' ESNIKI sont congruentes s' elles appat à la

méme orbite pour
llaetior de Congruence ⇐ s dissout les mort d'une



ni FQ dans des bases ≠

② Admis
p
. 148 fait E un IRA de dim u» (soit 0ffQltt

de ligature lpiql .

Alors 7-Boeun bon de E / Ratziel = (-7+30)
Si & est df pas ,

alors pan et Bo est &
- orthonormé .

demonstration : doit D= les .
.
.
a) une bon de Helens d- conjugues .

on noten-.Eaiei-CE.AlorsnatgLoll-dioyCxs-i-.xnl@DuX1.s
.

, Xp>
°
, tp ti . . - , Xptq < 0 et ✗ ptgt , = . _

= dr =D

Hattie Natasha = (m
.

.
- an )
/" '
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an ) ( Fi )
= ÎÇ ai ai ' = Étiré _ Était ni '

F- Pti

or pou pi = Bi , ich '
. _ ph et Ei = fin{ Foi ,

i c- Lpti . . plq l

,
i E { ptqtl . . . in }

Ahn a= Cs : Ei et Hal = Ê
,

G : ' - si
i
=p"

① Soit Eun Inet de dim n> 0
,
soit ∅ une FQ de Iignature lp.gl .

Alors pour toute bon Bout de kekts Là 2d- conjugué ,
that Bl4)= diag / Le - art est -4 et .

_ tp > 0 , qui , :-/ xpiq < 0 et

↳ te = . = an = 0 ( Sylvester à proprement parler) .

④ aw = Ë A Ë≤ r si
Eli

⑤ Gourdon p 166 fait / G- . - dr { = Spyl ;Et .
.
.

.
Et bnp associé
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,
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doit n-CESi.lu/f-biidl;fkl-din-- 0

ff - bi id ) Glatt = flglnll - Light = g
(put ) - Light

= g ( fin) - bi x) - O
I. done

thee 91E, ;
induit un endo de Edi qui est diagonalisable

1f diago ,
FCE stable pouf ⇒ f , p diago )

A exiht done love tax Bi de Edi , qui diagonale 91Es : ; de

diagonale ftp.bufleq-diid/E6i
Or E = ⑤Exi done D= ( Be .

. .
Potest une base de diapo

commune de fetg .

⑥ Carnet de voyage p.AT fait AE IHUKIIGHUKI

Alors 0E Split)

SPCAIILOY est fini ouùde

* tisph-lhole-O.ie possède un élement minimal non nul ou

d- clore tes > 1m ; ou
>IL 1- ⇒ * Split )

* h
.

Splat hole = ∅ alors 02161 < 1s =) ddsp At

there ( A
- In In ) », € Ghllk )

'N
( z < g- ⇒ £# Spla) )

Et A - Anti- JA .

⑦ p 59 DUN C { ntdulull / MMM = 14 daeetboné

fait f : Uhud) - S dnllnl alors f-
' (4*4)=4 ntdhllnlltnm.tn }

M 1-Stonn = MUN

donc enfermé

⑧ Soit⑤h une fuite de Stunt qui converge vers SEMIH

Alas th
,
Ar = -18h et tack

"

,
Tasha ≥ 0



Par passage à la limite : S =
ts et tn sa≥ ° done Stunt est fermé

① Ramis p . 196 Thorium spectral pour les endomorphismes symétrique
d' un espace euclidien .

fait E un et euclidien de dim u»
.

Tout indo sym det
et

diagonalisable et les xp sont Là 2 orthogonaux : E = ⑤ Eshel

*spluldemonstration : 1) nq Tu es scindé

soit B une BONDEE
;
soit A = not Blut c- Silk )

• fin
, N-cdhlcil.MN = ÀN ,

KMT = tn

• fi ne ¢ ,
de matrice ✗ (coordonné de R dans la BC de E

')

on a :
C- ✗I = Etait = 0 sûr =D

On considère A EGUN tourne AC-dhlfl.hoieutbc-sp.cl Al

et x c- MY of I Ax=L ✗

Alors ≤ IAX =

+ ISX
=
d ≤EX

loueur A = A- , alors AI = SI ⇒ AI =II et

TINI =
+ ✗AI = C- ✗II = b- ≤XI

tourne A -

_
TA

,

+ ✗AI = +✗
+AI = HANI =

+ (4)I = t'✗I

done J l'✗I = SHI dou d = J done splatch
2) Montrer que le up sont Là

2 1-
.

Soient d-tu-csplul.mg t'suit tune)
soient xf Ethel , y C- Enter ) , ulul = bn ; Mlg /

=py
lulnlly / = In Intel ) =) Un /y / = µ laly ) ⇒ lnlyto

3) fait f- = Es lui ; FCE est u - Mathe

desplat
Ou bien Ft = 404 ou bien ft ≠ { 04

Hui



Si f- 1- ≠ 404 alors f u - Rable =) ft u - Arabe

donc upp≥ C-LLFH est hgm done admet un xp de dieu 72
aussi

par 1) qui
est run xp de u done Fnf '

-

≠ ∅ w④
donc F41,04 dire e- = ⑤ Etui •

d-Ghul


